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以下は、本論文で得られた結果である。

定理 A
Cを複素数体とし、A = (aij)とする。G3 = {A ∈ GL(3,C) : aij = 0 or 1 or −1, A ∈ O(3),det A =
1}とおく。多項式 f1, f2, f3, f4 をそれぞれ

f1(x, y, z) = x2 + y2 + z2,

f2(x, y, z) = x2y2 + x2z2 + y2z2

f3(x, y, z) = x2y2z2,

f4(x, y, z) = (x2 − y2)(x2 − z2)(y2 − z2)xyz,

とする。このとき

C[x, y, z]G3 = C[f1, f2, f3, f4]

が成り立つ。

補題 A
Cを複素数体とし、G4 := {A ∈ GL(4,C) : aij = 0, 1 or − 1, A ∈ O(4),det A = 1}とする。こ
のとき

Φ(C[x, y, z, w]G4 , z) =
1 + z16

(1 − z2)(1 − z4)(1 − z6)(1 − z8)
となる。

補題 B
f1 = x2 + y2 + z2 + w2,

f2 = x2y2 + x2z2 + x2w2 + y2z2 + y2w2 + z2w2,

f3 = x2y2z2 + x2y2w2 + x2z2w2 + y2z2w2,

f4 = x2y2z2w2,

f5 = (x2 − y2)(x2 − z2)(x2 − w2)(y2 − z2)(y2 − w2)(z2 − w2)xyzw.

とおくと

f2
5 = g(f1, f2, f3, f4)

となるような g ∈ C[y1, y2, y3, y4]が存在する。

定理 B
f1 = x2 + y2 + z2 + w2,

f2 = x2y2 + x2z2 + x2w2 + y2z2 + y2w2 + z2w2,

f3 = x2y2z2 + x2y2w2 + x2z2w2 + y2z2w2,

f4 = x2y2z2w2,

f5 = (x2 − y2)(x2 − z2)(x2 − w2)(y2 − z2)(y2 − w2)(z2 − w2)xyzw.

とおく。このとき、

C[x, y, z, w]G4 = C[f1, f2, f3, f4, f5]

となる。
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補題 C
Cを複素数体とし、A = (aij)とおく。G5 := {A ∈ GL(5,C) : aij = 0, 1, or−1, A ∈ O(5), det(A) =
1}とおく。このとき、

Φ(C[x, y, z, w, v]G5 , z) =
1 + z25

(1 − z2)(1 − z4)(1 − z6)(1 − z8)(1 − z10)

となる。

定理 C
Cを複素数体とし、A = (aij)とおく。G5 := {A ∈ GL(5,C) : aij = 0, 1, or−1, A ∈ O(5), det(A) =
1}とおく。
f1 = x2 + y2 + z2 + w2 + v2,

f2 = x2y2 + x2z2 + x2w2 + x2v2 + y2z2 + y2w2 + y2v2 + z2w2 + z2v2,

f3 = x2y2z2+x2y2w2+x2y2v2+x2z2w2+x2z2v2+x2w2v2+y2z2w2+y2z2v2+y2w2v2+z2w2v2,

f4 = x2y2z2w2 + x2y2z2v2 + x2y2w2v2 + x2z2w2v2 + y2z2w2v2,

f5 = x2y2z2w2v2

f6 = (x2−y2)(x2−z2)(x2−w2)(x2−v2)(y2−z2)(y2−w2)(y2−v2)(z2−w2)(z2−v2)(w2−v2)xyzwv.

とおく。このとき、

C[x, y, z, w, v]G5 = C[f1, f2, f3, f4, f5]

が成り立つ。

予想 A
Cを複素数体とし、A = (aij)とする。Gn := {A ∈ GL(n,C) : aij = 0, 1, or−1, A ∈ O(n), detA =
1}とおく。このときC[x1, x2, . . . , xn]に対するヒルベルト級数は

Φ(C[x1, x2, . . . , xn]Gn , z) =
1 + zn2

(1 − z2)(1 − z4) · · · (1 − z2n)

となる。

予想 B
Cを複素数体とし、A = (aij)とする。Gn := {A ∈ GL(n,C) : aij = 0, 1, or−1, A ∈ O(n), detA =
1}とおくと、

C[x1, x2, . . . , xn]Gn = C[f1, f2, . . . , fn]
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が成り立つ。すなわち、生成元は n + 1個である。
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